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Pokazemy indukcyjnie, ze n? < 2n! dla wszystkich n > 1. Baza indukeji dla n = 1,2 zachodzi, gdyz
12=1<2=2-1loraz 22 = 4 < 4 = 2-2!. Przypusémy teraz, ze dla pewnego n > 2 zachodzi nieréwnoéé
n? < 2nl. Zauwazmy, ze wéwczas n(n — 2) > 0, wiec n? > 2n > n + 1. Wobec tego

n+1)2=mn+Dn+1)<n*(n+1)<2n!-(n+1)=2(n+1),

co konczy dowdd indukeyjny.
Oczywiscie dowolny element A jest dodatni, przy czym dla dowolnych m,n € N
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wiec wszystkie elementy A naleza do przedzialu (0, 2], czyli zbiér ten jest rzeczywiscie ograniczony. Po-
kazemy, ze inf A = 0 oraz sup A = 2. W tym celu zauwazmy, ze gdy m = n = 2, to
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Pozostalo wiec pokazaé, ze inf A = 0. W tym celu zauwazmy, ze gdy m =n > 3, to
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przy czym
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na mocy arytmetycznych wlasnosci granic, wiec na mocy twierdzenia o trzech ciagach %2, — 0. Wobec
tego dla kazdego € > 0 istniejg takie m,n € N, dla ktérych
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skad wynika postulowana zaleznos¢.



